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  في الاجل الطويل الانتاج دالة

Production Function in Long-Run 

               

الزمنٌة التً تسمح للمنتج أن ٌغٌر كل عوامل  ةلفترا وسابقاً بأن الأجل الطوٌل ه ذكرنا     

فأن دالة الإنتاج فً الأجل الطوٌل تكون دالة  فً العملٌة الإنتاجٌة وعلٌهتخدمة الإنتاج المس

 فً كل عوامل الإنتاج وتأخذ الصٌغة التالٌة :ـ 

                                                                      ،........( a   ، k ،l )f  =Q    

نفترض من ان هناك عنصرٌن هما  البرتقال جللإنتاعلى سبٌل المثال فً مزرعة معٌنة     

نفس الكمٌة  لإنتاجالعمل ورأس المال ونفترض أن هناك تولٌفات مختلفة من كلا العنصرٌن 

 .البرتقالمن 

فإذا تطلب الامر استخدام عنصر العمل بكمٌة أكبر نسبٌاً هذا ٌعنً استخدام مقدار أقل       

صر رأس المال كان عناذ ، أما  البرتقالمن عنصر رأس المال وذلك لإنتاج نفس الكمٌة من 

ٌعنً استخدام ساعات أقل من عنصر العمل . لهذا عند استخدام  المستخدم أكبر فأن ذلك

الامثل لعناصر العملٌة الانتاجٌة فانة ٌتطلب معرفة الانتاج والاستخدام  عنصرٌن متغٌرٌن فً

ي أن المنحنى الذي ٌمر بالتولٌفات المختلفة من خدمات كل من العمل ورأس المال الانتاج ، ا

 منحى الناتج المتساوي ( .ستوى الناتج وٌسمى هذا المنحى ب)ٌحقق نفس م

 :ـ  ويمنحنيات الناتج المتسا

ل ورأس المال ، وتعتبر ٌمثل التولٌفات المختلفة من عنصري الانتاج  ولٌكن العمـ : المفهوم

لٌفات مختلفة من عنصري الانتاج ولكن بتولمستوى مثلة لنفس ى هذا المنحى مكل نقطة عل

والجدول الاتً ٌمثل ثلاثة تولٌفات مختلفة من عنصري العمل ورأس المال لإنتاج الانتاج ، 

 ( . )×ة ما ولتكن عسل

 



: 
 

 

 وزارة التطليم الطالي والبحث الطلمي
 كليظ المستقبل الجامطظ

 قسم ادارة الاعمال

 

 الثالثظالمرحلظ : 
 اقتصاديات الاعمالالمادة : 
 م م عبدالمهدي رحيم حمزهدريسي :اسم الت

 ((السادسظالمحاضرة )) 

2 

 

 الكمية المنتجة              L                    K            التوليفة

A                       1                   6              20 =L 1 +K 6   

B                      2                   5           20 =L 2  +K 5 

C                   3                    4        20 =L 3  +K 4 

وكما مبٌن فً الشكل ادناه  وهكذا بالنسبة لكل تولٌفة تقع على نفس منحنى الناتج المتساوي 

: 

 

 منحنى الناتج المتساوي 

 خصائص منحنيات الناتج المتساوي 

، حٌث ان الحصول على نفس  ، اسفل جهة الٌمٌنتنحدر من اقصى جهة السار الى .1

ذلك بزٌادة العنصر تناقص كمٌة احد العناصر مع تعوٌض المستوى من الناتج ستؤدي الى 

  -الاخر وٌمكن توضٌح ذلك من خلال الشكل الرٌاضً الاتً :
 

                        
 𝚫     

𝚫  
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الاصل وهذا ناتج عن عملٌة الاحلال أي احلال احد العنصرٌن مكان محدبة باتجاه نقطة  -2

 K,L الاخر أي ان الاهمٌة الحدٌة لأحد العنصرٌن تكون فً تناقص دائماً .

ٌمكن لها ان تتقاطع لأن تقاطعها ٌعنً ان المنحنى الاعلى ٌعطً نفس مستوى الانتاج  -3

 -ذلك : كالمنحنى الادنى وهذا غٌر منطقً والشكل الاتً ٌوضح

 

 تقاطع منحنٌات الناتج المتساوي

وكذلك  N1( تقع على منحنى الناتج Eلرسم البٌانً اعلاه نلاحظ ان النقطة )ا الى الو نظرن

 ( وبالتالً :cالنقطة )

 ( لأنهما ٌقعان على نفس المنحنى C=Eفإن )

 N2( تقع على منحنى الناتج  E) كما ان

   (E=C)  (E=D )  انوبما  (، E=D) اذنD) وكذلك النقطة )

لى مما تقع علٌه ع( تقع على منحنى انتاج اD( وهذا غٌر منطقً لأن )C = Dاذن  )

 ( فالمنطق ٌقول ان المنحنٌات لا تتقاطع . Dالنقطة )

 خارطة الناتج المتساوي
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نحصل على مستوٌات  سكلما زادت كمٌة العناصر الداخلة فً العملٌة الانتاجٌة فإننا        

الناتج ومن هنا ٌمكننا الحصول على خرٌطة منحنٌات للناتج المتساوي ، حٌث ٌمثل  اكبر من
اي انه كلما ابتعدنا عن نقطة الاصل كلما ارتفع ، كل واحد منها مستوى معٌن من الانتاج 

وان ذلك ٌعود الى استخدام عناصر اكبر فً العملٌة ،وهكذا  اعلىمستوى مستوى الناتج الى 
 الانتاجٌة .

 

 خارطة منحنٌات الناتج

    Marginal Rate of Technical Substitution ( MRTSمعدل الاحلال الحدي الفني )

)رأس المال مثلاً(  عناصر الانتاج  احدٌعرف بأنه ذلك المقدار الذي ٌجب التنازل عنه من 

بوحدة واحدة لٌبقى على نفس مستوى مثلا( العمل  )مقابل احلال عنصر الانتاج الاخر

 -الانتاج او العكس ، وٌمكن قٌاسه رٌاضٌاً وكالاتً :

                           
 𝚫     

𝚫  
 
      

     
  

 

عنصري العمل حلال الحدي  بٌن //من خلال الجدول التالً لمنشاة ما :اشتق معدل الا مثال
 وراس المال:
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 L K      l ,k =∆ k/ ∆L التوليفة

A 1 02 - 

B 0 11 1:1 

C 3 11 1:1 

D 1 8 3:1 

E 1 6 0:1 

F 6 1 1:1 

 

 

 خط التكالٌف المتساوٌة

 

 

 

( وحدة 20( نستخدم )Aنلاحظ من الجدول والشكل اعلاه ان لأنتاج لسعة ما عند التولٌفة )

  K)وحدة من )  15)( نستخدم )B( ، اما عند التولٌفة )L( مقابل وحدة واحدة من )Kمن )

( أي  5:1( وهذا ٌعنً ان معدل الاحلال الحدي الفنً مساوي ) L ( وحدة من )2مقابل )

( وهكذا Lفً سبٌل الحصول على وحدة واحدة من ) K)( وحدات من ) 5اننا نستغنً عن )

مقابل  K)لى نهاٌة الجدول والشكل قلت الوحدات التً ٌمكن ان نضحً بها من)كلما اتجهنا ا

 ( .1:1( اي )Lال )الحصول على وحدة واحدة من 

        Isolute Costs Line -: خط التكاليف المتساوية

( التً تستطٌع المنشأة شراؤها  k,lٌمثل هذا الخط التولٌفات المختلفة من عنصري الانتاج )

إذا اردنا ان نعرف ر الانتاج واسعارها هذه العناصر ، وفً حدود المبلغ المخصص لعناص

افضل تولٌفة من عنصري الانتاج على منحنى الناتج المتساوي علٌنا رسم خط التكالٌف عن 

 -طرٌق الاتً :
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 خط التكالٌف المتساوٌة

 

 

 

وبافتراض الشكل  c)مبلغ من المال مقداره ) k,l)نفرض ان مصنعا معٌنا ٌنفق على شراء )

 الاتً الذي ٌوضح التكالٌف المتساوٌة .

راس على عنصر  c) من الشكل اعلاه نلاحظ انه اذا انفق المصنع مبلغ اجمالً قدره )   

على عنصر  ءوبنفس الشً   K)وحدة من عنصر )  0A)فقط فانه سٌحصل على  )  المال

((L ( 0)فانه سٌحصل علىB  ، وعند ربط النقطتٌن  من هذا العنصرB,A  بخط مستقٌم

فإننا سنحصل على خط التكالٌف المتساوٌة حٌث تتساوى تكالٌف عنصري الانتاج عند جمع 

تقع على   K,L)والذي ٌمثل خط التكلفة وبالتالً أي تولٌفة من ) AB)النقاط التً تقع على )

(ABتمثل ا )( جمالً الانفاق والذي ٌكون مساوٌاً الى(C . 

 

 

 خط التكالٌف المتساوٌة

 

 

 

وٌمكن ان ٌنتقل خط التكالٌف المتساوٌة الى الاعلى عندما ترتفع امكانٌة المنتج ورعبته    

وفً حالة تراجع امكانٌات المنتج وعجزه الاقتصادي  ,( A2,B2فً زٌادة الانتاج  لٌكون )
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( وكما موضح بالشكل  A1,B1سٌنتقل خط التكالٌف المتساوي الى الاسفل لٌكون عند   )

 اعلاه   .

    Optimization in Productionالامثلية في الانتاج )المزج الامثل لعناصر الانتاج(  

كبر قدر ممكن من الناتج بالإنفاق المخصص ٌصل المنتج الى الوضع المتوازي أي انتاج ا

اعلى منحنى انتاج متساوي ممكن بالشروط المفروضة علٌه الخاصة  عندله عندما ٌصل 

، وٌمكن تحقٌق الامثلٌة اذا تحقق الشرطٌن  PL,PK)واسعار عناصر الانتاج) c)بمقدار )

 التالٌٌن : 

 -ن :عندما ٌمس خط التكلفة اعلى منحنى ناتج متساوي حٌث ا-1

  

  
 
   

   
 

                                    C =P.L + P. kعندما تكون دالة التكالٌف              -2

 أي ان توازن المنتج عبارة عن الاستخدام الامثل لعناصر الانتاج من اجل 

 تحقٌق اقصى ربح ممكن بأقل تكلفة . –تعظٌم الانتاج                ب  -أ

 

 

 توازن المنتج فً الاجل الطوٌل
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د هذه نفع E)عند النقطة ) ًان افضل تولٌفة فً الشكل السابق هٌتضح من الشكل اعلاه  

( لعنصر العمل 0Loمماساً لخط التكالٌف عند النقطة) يالمتساوناتج النقطة ٌكون منحنى ال

 A0)من عنصر رأس المال فعند هذه التولٌفة تستطٌع المنشأة انتاج ) 0ko)مضافاً الٌه )

تحقق ت( فلا F( و )Rاما عند النقطتٌن ) ،C)وحدة من الناتج عند نفس الانفاق الاجمالً )

ٌقطع المٌزانٌة عند هاتٌن النقطتٌن وهو دون حدود  ((N2الامثلٌة لان منحنى السواء 

فهً لا تحقق شرط الامثلٌة رغم انها تقع على منحنى ( (Wة طامكانٌات المنتج ، اما النق

 سواء اعلى كونها تقع خارج حدود امكانٌات المنتج .

 توسع الناتج في الاجل الطويل

 لٌة توسع الناتج فً الاجل الطوٌل :ا   ٌبٌن الشكل التالً
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 توسع الناتج فً الاجل الطوٌل 

 

 

 

 

عذة هٌحٌياث للٌاتج الوتساوي وعذة خطىط للٌفقت  ًه هع إٌتضح من الشكل اعلاه       

الوتساويت )وبافتراض تساوي أسعار عىاهل الإًتاج( فأى الخط الوستقين القادم هي ًقطت الأصل ويربط 

عٌذها تتغير هيساًيت الوٌتج هع ثباث العىاهل الأخري، أو عٌذها  (R,E,W)بيي ًقاط التىازى الوختلفت

يتغير سعر احذي عىاهل الاًتاج هع ثباث العىاهل الأخري، فهى يعبر عي هسار التىسع في الإًتاج، 

 .وهى ها يىضح ثباث ًسبت رأش الوال/العول في الإًتاج 
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