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 دالة الانتاج

Production Function 
 

العلالة الفنٌة التً تربط بٌن المدخلات والمخرجات ،اذ انها تبٌن ممدار الكمٌة  هً    

المتولع الحصول علٌها فٌما اذا استخدم فً انتاجها ممادٌر معٌنة من عناصر الانتاج المتوفرة 

ٌنتج من سلع  العلالة المادٌة بٌن كمٌات الموارد الداخلة فً عملٌة الانتاج وبٌن ما هًاو  ،

 . فً فترة زمنٌة معٌنة بغض النظر عن اسعار السلع المنتجة وخدمات

 :وٌمكن التعبٌر عن دالة الانتاج رٌاضٌا 

Q=f(L,K,A…) 

 : حٌث ان دوجلاستسمى هذه الدالة بدالة كوب   

 :Q تمثل كمٌة الانتاج 

A,L,K   :( تمثل الكمٌات المستخدمة من عناصر الانتاج )راس المال ،العمل ،الارض 

ن زٌادة الانتاج الى حد معٌن بزٌادة الكمٌة المستخدمة من عنصر معٌن من عناصر وٌمك   

الانتاج مع بماء العناصر الاخرى ثابتة ،فالممح مثلا ٌمكن انتاجه باستخدام كمٌة معٌنة من 

الاسمدة ،أي ان الانتاج ٌمكن ان ٌتغٌر بتغٌر كمٌة الممح وبٌن كمٌة السماد المستخدمة أي 

وٌنمص بنمصانه بمعنى ان هنان علالة طردٌة بٌن انتاج الممح وبٌن كمٌة  ٌزداد بزٌادته

 .السماد المستخدمة

 Short Run الاجل القصٌر

تغٌٌر كل عناصر الانتاج من خلالها للمنتج  ٌمكن الفترة الزمنٌة المصٌرة التً لا هذه   

ان ٌغٌر بعض العوامل فمط ،مثلا لا ٌمكن للمنتج خلال  لا ٌمكنهأي  بهدف تغٌٌر الانتاج ،

شهر ان ٌغٌر المبنى الممام علٌه المصنع بٌنما ٌستطٌع ان ٌغٌر بعض العناصر الاخرى مثل 
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تشغٌل عمال جدد لذلن ٌمكن الممل ان دالة الانتاج فً الاجل المصٌر توضح التغٌر فً 

الداخلة فً  للإنتاجمع ثبات العوامل الاخرى  الكمٌة المنتجة من السلعة عند تغٌر احد العوامل

 :كن صٌاغة الدالة كالاتًمالعملٌة الانتاجٌة وٌ

Q =f(L,A*,K*) 
 

  .العنصر المتغٌر نلاحظ من الدالة اعلاه ثبات عنصري الارض وراس المال وان العمل هو

 Long Run الاجل الطوٌل

كل عناصر الانتاج بما فً ذلن حجم هو الفترة الزمنٌة الطوٌلة التً تسمح للمنتج ان ٌغٌر 

 . مبنى الممام علٌه المصنع او زٌادة مساحة الارض ....الخلالانتاج وا

 

    فً الاجل القصٌر  الانتاج دالة

دالة الانتاج فً الاجل المصٌر تتمٌز بوجود عنصر متغٌر واحد مع افتراض ثبات ان        

من عناصر الانتاج ثابتة عند مستوى معٌن  المستخدمةالعناصر الاخرى واذا بمٌت الكمٌه 

لهذه السلطة ٌشٌر الى الصى كمٌة من   (Tp)ولمنا بتغٌٌر عنصر واحد فان الناتج الكلً

الانتاج ٌمكن انتاجها باستخدام كمٌات مختلفة من العنصر المتغٌر مع الكمٌات الثابتة من 

 Q=f(L) الصٌغة الاتٌة تأخذ عناصر الانتاج الاخرى أي ان دالة الانتاج فً الاجل المصٌر

من سلطة معٌنة خلال فترة زمنٌة ه ٌمكن انتاج الجدول الاتً ٌوضح العلالة بٌن الصى ما

 .السلطة بافتراض ثبات العناصر الاخرى هذهمعٌنة وبٌن كمٌة العمل الداخلة فً انتاج 

 مراحل الانتاج:

 -مرحلة تزاٌد الغلة : -1
اضٌفت وحدة اضافٌة من عناصر الانتاج )العمل مثلاً( ٌنتج عنها نلاحظ فً هذه المرحلة انه كلما 

زٌادة فً معدل الناتج الكلً ٌفوق معدل الزٌادة التً احدثتها الوحدة السابمة )أي انه الزٌادة فً حجم 

 فً العنصر الانتاجً المستخدم(. الانتاج اسرع من الزٌادة

 -مرحلة تناقص الغلة : -2
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فً هذه المرحلة تكون الزٌادة الحاصلة فً الناتج عن اضافة وحدة اضافٌة  واحدة  

من عنصر الانتاج المستخدم فً العملٌة الانتاجٌة الل من تلن الزٌادة التً احدثتها  

سابماً )أي ان الزٌادةفً حجم الانتاج الكلً الل من الزٌادة الحاصلة فً عنصر الانتاج 

نتاجٌة( وفً هذه الحالة اذا لمنا بضضافة وحدات من عنصر المستخدم فً العملٌة الا

 الانتاج سوف نصل الى حد تتلاشى عنده الزٌادة فً الناتج الكلً .

 -مرحلة التناقص المطلق : -3

الكلً ٌأخذ بالتنالص المطلك عند زٌادة وحدات  ٌلاحظ فً هذه المرحلة ان الانتاج

العمل ما بعد العامل التاسع وٌعود سبب ذلن الى تنالص الإنتاجٌة للعامل المضاف ) 

 سالبه ( وهذا سوف ٌنعكس على مسار الناتج الكلً وٌدفعه للانحراف نحو الاسفل .
 

لأحذي  انساعاثنُاحح انكهٍ( يٍ : إرا كاٌ نذَك اندذول انخانٍ وانزٌ َبٍُ كًُت الاَخاج )ا مثال

انًؤسساث الاَخاخُت فٍ انًذي انقصُش وانخٍ حسخخذو عُصشٍَ يٍ عُاصش الإَخاج هًا 

 اِلاث وهى عُصش إَخاخٍ ثابج، وانعًال وهى عُصش اَخاخٍ يخغُش.

 
 8 8 8 8 8 8 8 8 8 8 8 الآلاتعدد 

 10 9 8 7 6 5 4 3 2 1 0 عدد انعمال

 TPL - 50 120 180 220 250 270 280 280 270 250  انناتج انكهي

            

  

 انمطهوب :

 انُاحح انًخىسط نعُصش انعًم، وانُاحح انحذٌ نعُصش انعًم. احسب-1

 سسى يُحُُاث انُاحح انكهٍ وانُاحح انحذٌ وانُاحح انًخىسط.ا -2

 وضح انعلاقت بٍُ هزِ انًُحُُاث انثلاثت يىضحاً يشاحم الإَخاج انًخخهفت. -3

  انحم//
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A – ٌنكًُت انعًانت انًسخخذيت .  كم ا ً يٍ انُاحح انًخىسط وانُاحح انحذٌ سىف َخغُش حبعا

يٍ وحذاث انعًانت  L عُذيا َخى اسخخذاو عذدنهعًم  هى يعذل الإَخاج انكهٍ Q(L) جوإرا كاَ

 : وحذة يٍ انعًانت فٍ انعاو  L فئٌ انُاحح انًخىسط نهعًانت عُذ اسخخذاو فٍ انعاو ،

 انُاحح انكهٍ                                                    

 =   انُاحح انًخىسط نعُصش انعًم   

 عذد انعًال                                                   

 

                                                  TP 

ApL =                                                                             

                                    L                       
 

 = هى   انُاحح انحذٌ نهعًانت  كزنك 

                                                 TP        

MPL =                                                                              

                                              L    
 

  =
       

     
 

 
الناتج الكلً  عناصر الانتاج

 (ساعة)

الناتج المتوسط 

 (ساعة)

 مراحل الانتاج الناتج الحدي

  L TP=Q APL MPLالعمال  Mالآلات 

8 0 0 0 -  

 50 50 50 1 8 المرحلة الأولى

8 2 120 60 70 

8 3 180 60 60  

 

 

 المرحلة الثانٌة

8 4 220 55 40 

8 5 250 50 30 

8 6 270 45 20 

8 7 280 40 10 
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8 8 280 35 0 

8 9 270 30 -10  

 20- 25 250 10 8 المرحلة الثالثة

 

 

-B 

 

 

                                     

  

  

     انًشحهت الاونً     انًشحهت انثانثت   انًشحهت انثاَُت                                                    

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

والناتج الحدي والمتوسطلعلالة بٌن الناتج الكلً ا  

C- ٌلً ما نلاحظ ادناه البٌانً والرسم السابك الجدول خلال من : 

APL 

MPL 

TPL 

L 
MPL, 
APL 

 

0 

8 

280 

3 

60 

8 L 3 
0 

60 

TPL 
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عُذيا َكىٌ انُاحح انكهٍ يخضاَذ بًعذل يخضاَذ، َكىٌ انُاحح انحذٌ يخضاَذ، وَخضح رنك  -1

 حخً حشغُم انعايم انثاٍَ وهزا ًَثم انًشحهت الأونً يٍ الإَخاج.

عُذيا َصبح انُاحح انكهٍ يخضاَذ بًعذل يخُاقص، َصبح انُاحح انحذٌ يخُاقص وهزا  -2

ذأ رنك عُذ حشغُم انعايم انثانث، وَشخع انسبب فٍ َعشف بقاَىٌ حُاقص انُاحح انحذٌ، وَب

سشَاٌ قاَىٌ حُاقص انُاحح انحذٌ أٌ صَادة حشغُم أعذاد إضافُت يٍ انعًال َؤدٌ إنً 

ً يع ثباث كًُت انعُصش انثابج، أيا انضَاد ة انًبذئُت فٍ اسخُفار يضاَا انخخصص خصىصا

ا َؤدٌ إنً صَادة انًهاسة إنً الاسخفادة يٍ حخصص انعًال، يً يانُاحح انحذٌ فخعض

 وحخفُض انىقج انًسخخذو فٍ الإَخاج.

عُذيا َصم انُاحح انكهٍ أقصً يا ًَكٍ َصبح انُاحح انحذٌ صفش وَخضح رنك عُذ  -3

حشغُم انعايم انثايٍ، وحبذأ انًشحهت انثاَُت نلإَخاج يٍ حشغُم انعايم انثانث وحخً حشغُم 

 انعايم انثايٍ.

انكهٍ يخُاقص َصبح انُاحح انحذٌ سانب، وهُا لا َكىٌ أٌ فائذة يٍ عُذيا َصبح انُاحح -4

 إضافت أٌ عايم خذَذ نهعًم، وهزِ حًثم انًشحهت انثانثت يٍ يشاحم الاَخاج.

عُذ أقصً قًت  MPL انًخىسطَقطع يُحًُ انُاحح  APL انحذٌَلاحظ أٌ يُحًُ انُاحح -5

 يخُاقص.نًُحًُ انُاحح انًخىسط وَكىٌ عُذها انُاحح انحذٌ 

  معدنية :انغيار انع ط// اذا توفرت نديك انبيانات انتانية عن احدى شركات بيع ق مثال

 9 8 7 6 5 4 3 2 1 0 عدد انعمال

 انناتج انكهي 

TPL 

- 12 27 42 56 68 76 76 74 68 

 .الاث فقط  5عهًا اٌ اِلاث انًسخعًهت هٍ -

 انمطهوب
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 انُاحح انًخىسط نعُصش انعًم، وانُاحح انحذٌ نعُصش انعًم. احسب-1

 سسى يُحُُاث انُاحح انكهٍ وانُاحح انحذٌ وانُاحح انًخىسط.ا -2

 وضح انعلاقت بٍُ هزِ انًُحُُاث انثلاثت يىضحاً يشاحم الإَخاج انًخخهفت. -3
 

 

 انحم //
الناتج الكلً  عناصر الانتاج

 (ساعة)

الناتج المتوسط 

 (ساعة)

 مراحل الانتاج الناتج الحدي

  L TP=Q APL MPLالعمال  Mالآلات 

5 0 0 0 -  

 

 المرحلة الأولى
5 1 12 12 12 

5 2 27 13.5 15 

5 3 42 14 15 

5 4 56 14 14  

 

 المرحلة الثانٌة
5 5 68 13.6 12 

5 6 76 12.7 8 

5 7 76 10.9 0 

5 8 74 9.2 -2  

 4- 6.7 67 9 5 المرحلة الثالثة

 

 // اذا توفرت نديك انبيانات انتانية عن احدى شركات بيع قطع انغيار انمعدنية :  تمرين

 9 8 7 6 5 4 3 2 1 0 عدد انعمال

 انناتج انكهي  68

TPL 

- 3 8 12 15 17 17 16 14 

 الاث فقط .  6عهًا اٌ اِلاث انًسخعًهت هٍ -

 انمطهوب

 انُاحح انًخىسط نعُصش انعًم، وانُاحح انحذٌ نعُصش انعًم. احسب-1

 سسى يُحُُاث انُاحح انكهٍ وانُاحح انحذٌ وانُاحح انًخىسط.ا -2

 وضح انعلاقت بٍُ هزِ انًُحُُاث انثلاثت يىضحاً يشاحم الإَخاج انًخخهفت. -3
 

 


